Feuille d’exercices N°08

Systémes

Linéaires

Exercice 1 Résoudre les systémes linéaires suivants

r+y+2z = 3 r+2z = 1

r+2y+z = 1 —y+z = 2

2c+y+2z = 0 r—2y = 1
rz4+4y+2=0 Tr+2y—3z2=05

4+ 13y +72=0 3z4+2y+z=1

Tr+22y+ 13z =1 rT+2y+3z=-1

Exercice 2 Résoudre les systémes suivants :

r+2y—3z=4
r+y+z—-3t = 1 r+3y—z=11

2r4+y—z+t = 2z + 5y — bz =13

r+4y+2=18

r+2y+3z4+t—u=1

r+2y+z4+u=3

Exercice 3 Discuter, suivant la wvaleur du
parameétre m € R, le nombre de solutions des sys-
témes suivants :

(m—3)x—2y+32=0 n 9
mx =m

z+my+22=0 { N y—l

(2-m)z=0 emmy =

z4+my+m?z=0
m?z+y+mz=0
mx+m?y+2=0

x—my+m2z:m
mx—m2y+mz:1

mx+y—miz=—1

Exercice 4 Trouver une condition nécessaire et
suffisante sur les seconds membres pour que les sys-
temes sutvants aient au moins une solution :

r—3y = a

r+2y+3z = a
3r+y =0

20 +5y+3z = b
x+T7y = c

z4+92z = 0
2c+4y = d

Exercice 5 Résoudre le systéme suivant, ot =,

y et z sont des réels strictement positifs
By2b = 1
P12 = 9
x2y225 = 3

Exercice 6
par :

Soit f la fonction définie sur |1,+o0]

2
v €], +ocf, f(x) = %

1. Démontrer qu’il existe trois réels a, b et c tels
que

a n b n c
r—1 43 (z+3)%

Vo €1, 400, f(z)=

2. En déduire la primitive de [ sur ]1,4o00] qui
s’annule en 2.

Exercice 7 Déterminer toutes les fonctions de la
forme

f:R—R 2z az®+bz’+cx+d

telles que f(1) =1 et f'(1) = 1.

LM6E

1TSI3 1



Exercice 8 1. (a) Soient ay,as,a3 des com-
plezes donnés, résoudre dans C3:

1+ To

ZTo + I3

1+ T3

(b) Soient ay,az2,a;3 et ay

= 2(11

= 20,2

= 2&3

des complexes don-

nés, résoudre dans C* :

1+ o

$2+(£3

T3+ T4

1+ 24

= 2&2

= 2&3

2. Etant donnés 3 points du plan My, My et Ms,
déterminer un triangle (My, Mo, M3) tel que
Ay soit le milieu de [MyMs], Ay le milieu de
[MoMs3) et A le milieu de [M3M].

Exercice 9 Sans chercher a le résoudre, discuter la
nature des solutions du systéme suivant, en fonction
de a,a,b et c :

T— Yy —az=a

r+2y+ z =9

|
o

T+ Yy — z

Exercice 10 Résoudre le systéme

d—a)z+ 4y— 0=0
S:¢ —2+B—-a)y— 32=0
r+ Ty—(B+a)z=0

en discutant suivant a € R.
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